¥ MATEM/\TC/\ ~N\R/ ODOS Matematica A 12.° ano

FUNCOES TRIGONOMETRICAS 4 TGN

1. Para qual das fungdes se tem: Vx € E, :fr[, h'(x) >0
(A) h(x) = senx + cosx (B) h(x) = senx — cosx

(C) h(x) = cosx — senx (D) h(x) = —senx — cosx

2. Calcule o valor dos seguintes limites:
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3. Considere a fun¢do [, real de variavel real, definida por:
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3.1. Estude a continuidade da func¢éo no ponto x =0.

3.2. Mostre que a equagdo f(x)=0 é possivel no intervalo [— %, - %] :

4. Estude os intervalos de monotonia e a existéncia de extremos de cada funcao.
4.1. f(x)=x—cos(2x) em [0, 7:].
4.2. f(x)=x—sin(2x) em [0, 7].

5. De uma fungéo f, de dominio [—fr, 71'] , sabe-se que a sua dertvada /' esta definida igualmente no
intervalo [—fr,:r] e € dada por f'(x)=x+2cosx. Utilize métodos exclusivamente analiticos para

estudar a funcdo f/ quanto ao senfido das concavidades do seu grafico e determine as abcissas dos
pontos de inflexdo.
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6. Considere a fungdo [, real de variavel real, definida por:

cos(2x —2r)
——  se X<7T
X—7
flx)= 1 se X=r1
2z

Estude a continuidade da fungéo f .

7. Considere a fungdo /', de dominio ]— ﬂ'.,-l-OO[ , defimida por:
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se —m<x<0
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flx)=12 se x=0
l—i,J se x>0
2

7.1. Estude a fun¢do f quanto a existéncia de assintotas paralelas aos eixos coordenados e escreva

uma equagio para cada assintota encontrada.
7.2. Mostre que a equacio f (x) —/7= 0 tem pelo menos uma solu¢éo no intervalo ]— 2,—1[.

8. Seja f, a funcéo real de variavel real, definida por

ksen(2x)
— se x<0
X — 2x
f(x) =14 2e7? se x=20, keR™
x? 4 2x
oz _gz € x>0

9.1. Averigue se existe algum k € R™ | para o qual a fun¢éo f € continua no ponto de abcissa x = 0.
9.2. O grafico da fungdo f tem uma assintota horizontal para x — +oo.

Determine uma equagdo dessa assintota.

sen(4x)sen(2x)—sen?(2x)
cos(4x)—1

10. Considere a funcio f, de dominio E, n’[ \ {g} . definida por f(x) =
10.1. Mostre que f(x) = % — cos(2x)

10.2. Determine a equacdo da reta tangente ao grafico da fun¢io /', no ponto de abcissa x = g

10.3. Considere a funcdo g(x) = f(x) + x. Estude a fun¢do g quanto 4 monotonia e a existéncia de
extremos relativos, no intervalo ]g, Tf[.

Na sua resposta, deve indicar o(s) intervalo(s) de monotonia e, caso existam, os valores de x para

os quais a fun¢io f tem extremos relativos.
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