Teorema de Bolzano - Resolucao

1. Seja f, a fungdo real, de variavel real, continua em [6; 8].
Sabe-se que:
e f(6)=2m+12:
e f(8)=—-6-—2m.
O Teorema de Bolzano garante que a fung¢io ftem, pelo menos. um zero no intervalo ]6; 8[.

A qual dos intervalos seguintes pode pertencer m?
(A) ]-6; =3[ (B)]-4-2[
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. L . 3, : : . :
2. Seja fuma func¢do definida por f(x) = ~+VZ—Xx.Em qual dos intervalos seguintes é possivel
garantir, pelo Teorema de Bolzano-Cauchy. a existéncia de, pelo menos, uma solugdo da equagio

f(x)=0?

@) J-11[ ®B) 1-7,-1[ © 112[ (D) 1-2,2]

1Z(J() = /7(2 + 12— 01[ :///ce//z: 2-7¢ 5 0 AXTIf

J-A20(sy AL

J-3)= #1243 0/= -, 27\ }0f

= -242°7 - ¢ uilimen

3. Sejam f'e g as fungdes reais de variavel real de dominio /R definidas por:

vx +1 > -1
£ ={ Wl e g0 = (x - 2)°
(x—2)2 -

3.1. Mostre que a equagido f(x)= g(x) tem pelo menos uma solugio no intervalo [3,4].

3.2. Utilizando as capacidades graficas da sua calculadora gréfica, determine um valor aproximado
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4. De uma funcao f, de dominio [a, b], sabe-se que:
e f ¢é continua em todo o seu dominio

e f(x)>0,Vx €[a,b]
¢ fl@=L2

Seja / a fun¢do de dominio [a, b], definida por h(x) = 2f(x) — f(b)

Prove que a fung¢do tem pelo menos um zero.
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5. Considere, para um certo nimero real k£, uma fun¢ao continua 7, de dominio [k, &k + 4].

Sabe-se que:
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6. Seja g, uma funcio real de varidvel real, continua em R e par, e seja ¢ um nuimero real positivo,

tal que g(a) = g(3a).

Mostre que equagdo g(x — 2a) = g(x + 2a) tem pelo menos uma solugdo em |—a, al.
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7. Sejam g e h duas fungdes, de dominios R e [0, +oo[, respetivamente, tais que:
e gécontimmaemR, g(0)=0eg(1l) =1:

e gx)20=x20;

e h(x)=ayag(x)—a* com0<a<l.

Mostre que a fung¢do h tem pelo menos um zero no intervalo ]0, 1[.

! Yredol -ha)=o
(omo h & a difsctnsa eake fumsies Quitiom,
N ¢ cortimva ewm [0t0L cw Porkcolar & an
[0,1]
hiv) = alagn —a?t =alaxo - %= —a”

Como ocasa | —all D, AFoiaid

Pordum4o hiv) 20

7
ga _ N
1) = a « 411) —at-qla -4 = ara —4 =
%/ 3/;-"/ 3/ !/
- 0‘3/3’ Oll - A Z_O\ Z— A 51 Z

= 43/1/4-13-)

[ 0ur0 gL asd =\ 0.4/74{%‘_\—14-5:40

=S 0L 1-ral ¢ Purfnnto
e
a%“,vﬁ))o ,)V/méjdf L

Pordermbo  hia) >0

/Owo hio) co Lht] ¢ i < ont/ wver dan
0 /ét)/éwtu N @(/[7901//0 (ﬂu(/z/

3 1
edu !ha’o@matematlcaparatodogp}(é 701 s ner) = Pagina 8 de 10


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão


Eduardo Pinhão



8. Seja g uma fungdo continua de dominio [0, 8].
Sabe-se que g({)) >1 e que g(8)+ 2g(0) =0.
Considere uma fungdo /i definida por /(x) =2 g(x — 2)+ 4 . Mostre que a fun¢do /i tem pelo menos

um zero no intervalo [2, 10].

] 3xe] ool - hi)=0

S’Jm ‘F()() = f()(-z) /i = [’042/2“27 :L’Z/’d,]
eutzw ) = L2,10]

Lp w0 /’L ¢ a §rmana A #{/mﬁ(ﬂg‘ Ot iy

Mus Sovs ADuM IS & poubvoa tw [Lw]

hiz) = 25(2-2) vl = 2500)4 7
%Y, f@/)/l/ /?/0}4-1/>0/ (730 /7(2)70

W)= 2 500-1) +4=25(R ) +y
=2 (-1909) 4y = U5t +4
Owo  FL0)>1 =D -4§ZOJ>;L‘
G —lglp) 1y > -l+4
=y h(w) 20

Cour v hiw) €0 £ hl z7) < N < wWwh v

fm [:—Z/M]/P.glxo T2 ¢un e M &/4771440-(0“,6/1/

dxe 12 4w : ha) =0
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9.Seja g uma fungido de dominio [-2,2] , continua e par tal que g(—2)=3. Seja / uma fungdo de

dominio [-2,2] . definida por: f ( ) X7+ \o( ) 2+ 8k . Recorrendo ao Corolario do Teorema de
Bolzano, determine os valores de £ para os quais a funcdo f admite pelo menos um zero no intervalo

2.2

Se 3 xe]-z2l: AA)=O, cutel pelo
Covolaarrdo /J /] eo e nna aé 6{1[7%/149 —&wclty

Lz) —}{Z ¢ 29(7) - T+ &IE =

_ Z_ ¥ 27/(5) + g = Z2+ L X34 &K = = X4¥l

(-0 p fl2) 20 & (-4+8E)(g+RE) <O

K é}"/”zL/
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