& MATEMATICA Matemética A 12. ano

1.  Calcule o limite de cada uma das seguintes sucessoes:

1.1. lim(1+§J 12. lim(1+iJ 13. lim 1—1j
n 2n n

e n+l 1 n?

lim| 1+ J 1.5. lim 1+—j 1.6. lim 1——2)
n n

1.10. lim

(

[ (
hm(ﬂjn 18. lim i“f 19. hm(’”ljn

i =

3n°+1 B n+l
2n’ +4”+1] 1.11. lim (4‘2“j +e”:l 1.12. lim
44+2n

2.  Determine o valor de k € IR, de modo que lim (Lik) =1
n J—

3.  Resolva as seguintes equacoes:

31. 4°1-8"=0 32. 4°-2°-2=0 3.3, —3x27 42 =1

1 > 1
34, 3 -— 3.5. 5 —xe* =0 3.6. 3" =
9x+1 \/BX__I
3.7. 3% 437 =10 38, 6 °-—1 -0

4.  Considere a funcdo real de variavel ftal que f(x)=2"+k, kelR,queseencontra

representada graficamente na figura.

4.1. Sabendo que (O, - gj pertence ao grafico de f, determine o valor de k

4.2. Indique o contradominio da fungao

4.3. Atendendo aos dados da figura, identifique as coordenadas do ponto A
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5.  Resolva as seguintes inequagoes:

51. 6°-3">3" 52. —4°4+2">-2 53, 7>
77
54. 57457 <6 55. 3" <3 5.6. (2-8)(x+1)20
57. =2 g
x(ex+1_1)

6.  Seja f a funcdo definida por f(x)=-3e " +4. Mostre que esta funcdo tem, pelo menos, um zero

pertencente a |-3,-2].

7.  Noreferencial da figura estfo parte das representacoes graficas ¥ A
das funcoes fe g . /
A B

Sabe-se que:

° f x)= 2x+l

(+) \
1
[ ] X)=—
9(x)=5 , .

7.1. Determine as coordenadas dos pontos A e B A

7.2. Resolva ainequacdo g(x)> V2
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8.  Na figura esté representado em referencial o.n. Oxy o trapézio
[ABCD] em que os vértices B e C pertencem ao grafico da fungio
f definida por f(x)=27+1
Admita que a unidade do referencial é o centimetro e que os pontos
A e Btém abcissa 2
8.1. Determine:
a) as coordenadas do vértice B
b) a altura do trapézio, sabendo que a ordenada do vértice C é
9
8.2. Designe por x a abcissa dos vértices Ce D com x € IR”

a) Por processos exclusivamente analiticos, determine x de

modo que CD = 4 x AB

b) Recorre a calculadora para determinar graficamente a

solugao da equacgao que permite resolver o seguinte problema:
Qual deve ser o valor da abcissa dos pontos C e D para que a drea do trapézio seja 265 cm?®?

8.3. Por observagao da figura indique para que valor tende a area do trapézio quando x tende para 0

9.  Considere a funcéo f definida por f(x) = 3xe™
No referencial da figura estdo representadas as fungdes fe f” e um tridngulo [ABC]

A
b 4

Sabe-se que:
e o ponto A éum dos pontos de intersecdo dos dois gréficos das funcoes fe f~
e aabcissa do ponto B é um dos zeros de [~
e o ponto C pertence ao gréfico da fungao f e tem a mesma abcissa do ponto B

Mostre que a rea do tridngulo [ABC] é igual a 6e~*
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10. Determine:

3x _ \/Ex _ 2x _ 4x
101 lim & —1! 102, lim & —1 10.3. lim & —°¢
x—0 X x—0 X x—0 5x
ex _ e4x ex—l _ 1
10.4. lim 105. lim&—¢ 10.6. lim .
x—0 1 _ ex x—0 6X x—1 1 - X
2x X 1 x
107. im & *¢ ~2 10.8. lim {x(e* - 1]} 10.9.1im 2¢_~2
x—0 X X —>+00 x—0 7X
X 3 x X _ X
10.10.1im << 10.11.lim 2~ 10.12.1im =——°—
x—3 x_3 x»OeX_l x—0 X
x 2 x
10.13.1im & —¢ 10.14.1im & —° 10.15. lim (x*e* ), com k € IN
xo2 X — 2 x>l ex — e X—>—0
x _ 2 _ X
10.16.1im =% 10.17. lim 2~ ¢ 10.18. lim (xe*)
x—1 X — 3 X —>+0 -X X —>—0

11. Considere a funcdo f de dominio IR, definida por:

VX +4 -x  se x>0
f(x)=+2 se x =0

e’ — 1

X

se x <0

Recorrendo a métodos exclusivamente analiticos, estude a continuidade de f no dominio IR

12. No referencial da figura estao partes das representacoes gréfricas das funcoes f e g definidas:
f(x)=6-2" e g(x)=4"
12.1. Para cada uma das funcoes dadas indique: dominio; contradominio
e assintotas dos gréficos.

12.2. Resolva, em IR, as inequagoes:

a) f(x)<-2
b) (f+9)(x)<6
o) f(x)>g(x)

12.3. A funcdo h é definida por uma expressdo do tipo h(x)=k-37.

Determine k , sabendo que o ponto P assinalado na figura pertence

ao graficode h .
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13. Na figura encontra-se parte de uma representacao grafica da funcio h e a reta

tangente ao grafico no ponto de abcissa 1 .
Seja j a funcdo tal que j(x)=e )

Determine j'(1)

x3—2x

14.  Considere a funcdo real de variavel real definida por g(x)=xe

e que se encontra representada na figura.

yll

Seja A o ponto do grafico de g que pertence a reta de equagio y =3

14.1. Determine uma equacao da reta tangente ao grafico de g no

ponto de abcissa 0

14.2. Determine o minimo da funcao
14.3. Recorrendo as capacidades gréficas da calculadora, identifique
as coordenadas do ponto A .

Apresente o resultado arredondado as centésimas.

15. Na figura, esta parte da representacdo grafica da funcao g

definida por g(x)=-5xe* e a reta t, paralela ao eixo das

Y

abcissas e tangente ao grafico de g no ponto A .

Determine as coordenadas do ponto A
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