& MATEMATICA

Matematica A 12.cano

1. Recorrendo as regras de derivacdo, determina uma expressao analitica da derivada de cada uma das seguintes

funcdes.
11 (e*—x)In(x) 12 fx) =20 13 f0=mn(53)
14 F(0) = In(cosx?) 15 £(0) = (n(In(x)))? 16 fC)=n(%)
17 f(x) = 2% + logy(x) 18 f(x)=f:g; L9 f(x) = 3800

2. Calcula, em a, o limite das funcdes definidas pelas seguintes expressoes, utilizando mudanca de variavel sempre

que te parecer conveniente.

2.1 f(x)zi/_:x_f,az—ooea=+oo 2.2 f(x)z%_zln(x),a=0ea=+oo
1 4e3x_ezx
23 fl)=x*—1Dex1,a=1 24 f)=gmmgam a=twea=—x
_ _ _ _ In(x) _ o+
25 f(x)=In(1+x)—Inkx) ,a =+ 2.6 f(x)—ﬁ+ln(x),a—+ooea—0
1+] 2x—4
2.7 f(x) = :;l(f),a=+oo 2.8 f(x)=ln(3;_1),a=2ea=+oo
_ 2 2 _ _n+ _ (n(x)?*
29 f(x) =In(x*) —In(ex*+x) ,a=+oea=0"210 f(x)= A=t
1
2.11 f(x)=xln(1+$),a=+oo 212 f(x)=(1+2x)x,a=0tea =+

3. Seja f a funcdo definida por f(x) = x logs(x) . Determina a equacgdo reduzida da reta tangente ao gréfico da

funcéo f :

3.1 noponto de abcissal ; 3.2 que é paralela ao eixo das abcissas.

4, Estuda, quanto a monotonia, existéncia de extremos, sentido das concavidades do grafico e existéncia de pontos de

inflexdo, as funcgdes f definidas por:

41  f() =x*In(x) 42 fG) =55
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Solugdes

11(e* - D) + &1 i 2L 1G] 1354 1.5—2x tan x2 1.62100nG)
x xe* x3—x x In(x)
1.7t 1.82%In(x) + —— 1.92 x 32x+1 110 LEXloe®
i : xIn(2) ’ ' x
2.140;0 2.2—;0 2.3Nao existe2.42;0 250 2.60;1 2.70 2.82; 4 29-1; 4o
210 0 2.11 g 212 e2;1

3.1y =logz(e) x — logz(e) 32y = —loga®)

e

4.1f é decrescente em ]0 g] e é crescente em [g ,+oo[; f (‘/;) = —i é minimo; o gréafico tem a concavidade voltada para baixo em
]0 Z—f] e tem a concavidade voltada para cima em [‘E/—f ,+oo[ ; 0 ponto de coordenadas (e—‘/f —2%3) é ponto de inflexdo do grafico.

4.2f é decrescente em ]0,1[ e em ]1,e] e é crescente em [e,+o[ ; f(e) = e € minimo relativo; o grafico tem a concavidade voltada
2
para baixo em ]0,1[ e em [e?,+oo[ e tem a concavidade voltada para baixo e, ]1,e?]; o ponto de coordenadas (ez %) é ponto de

inflexao do gréfico.
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