MATEMATICA PARA TODOS
<

Matematica A 11.° ano

TRIGONOMETRIA REDUGAO 1.° QUADRANTE TRIG ‘
1. Simplifica o mais possivel as seguintes expressoes.
a) sin(mr —a) —sin(2mr — a) + cos(—a) + cos(w — a)
sen (T—a)—sen (27 —a)+cos| —a)Lcoos (T—al =
=sena-+sena-+cosa—cosa = 2sena
b) tan(mw — a) —tan(2w — a) — 3 sin(—a) — 2sin (27 + a)
tglmr—a)—tg(27—a)—3sen| —a)—2sen (27 +a) =
= —fga-tiga+-3sena—2sena =sena
¢) sin(—a)sin(m + a) — cos(—a) cos (T — @)
sen ( —a) xsen(T+a)l—cos| —a) xcos(T—a) =
= —&eNa | —SEN o) —COsSo X | — C0s ) —sena+cosca=1
d) SSin(g—a) + cos (§+a)—sin(n+a)+3cos(1t+a)
- T K (T ) .
S5sen |5 —a)+cos (5 4+ a)—sen(rLa)L3cos(mdta)=
ho= £ Y= A
=Lcosa—sena+sena —3cosa =2cosa
. 3m 3
e) 51n(7—a)+cos(2n—a)—tan(—a) cos(2m — a) + cos (7+a)
_ .f-"\-T 1
sen ( 3_.," —a) +eos(2m—a)—tg(—a)xcos(27+a)+ cos | 5 +al =
v - g N !
= —cosa+cosa—+1iga x cosa-+ sena = -_ - x cosa+ sena =2sena
. 3
f) sin(e — ) —tan(a + w) — tan(2mr — a) — 5 cos (a—f)
. X E _ i R
sen (a—7)—tgla+7)—tg(2mr—a)—5cos (a— 5| =
LY =
= —seno —tga +iga +Sseno =4dsena
g) sin(a—5n)tan(—a—4n)—3sin(a—§)+2005(7n—a)
' -
sen (a—5m) xtg( —a—47)—3sen|a— 5 |+ 2cos(Tm—a)=
B , . . sen o _
= —sena x| —tga)+3cosa—2cosa=senax __—— +cosa=
_ sen” a +cosq = sen” a~cos"a 1
T oS o R Cos o T oCcos o
51 . 7T .
h) cos(7+a)—sm(a—?)—cos(7n—a)+251n(a+47r)
Cos ( = —ca) — sen (a— ',,:) —cos(Tm—a)+2sen{a+4dm) =
= —sena—cosa-+cosa~2sena =sena
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2. Qual é o valor logico da proposicao:

Se sin(r —x) > 0 etan (—g— x) < 0,entdo cos(—Tt—x) <0

sen(z—-x)>0<senx>0
tan(—g—xj< 0 < tan x <0 sabemos que a tangente é negativa nos 2.° e 4.° quadrantes.

Como sen x>0, entdo a tangente estad no 2.° quadrante.
Temos que cos(—;r—x):cos(—(7r+x)):cos(7r+x):—cosx

No 2.9 quadrante, o cosseno é negativo, entao:

—cos(x) <0< cos(-7—x)<0

Portanto a proposicao ¢é verdadeira.

3.  Prova que, para qualquer x para o qual as expressdes tém significado, se tem:
cos(2m+x .
a) - (ert) =sin?x
tan(2m+x) sin x+cos(2m—x)
cos | 27— 1 Cos _
Totglm—z stz +cos (2T —x) tgx < senr+coss
. Cos T . Co5 T . cos T 2 2

=1— @z =1- 5 5 =1-— =1—cos"r=-sen o
—— ® BN T —CO5T SeNl- r +C05-x
I:G-J - - Y CE’_G ol

b)  2sin (g — x) sin (g + x) — cos(2m) = [1 — V2 sin(2m + x)|[1 — V2 sin(m + x)]

2sen | = —z)sen| 5 + ) —cos(27) =2cos rcosr —cos (27) =2cos*x — 1 =
=21 —sen- x —;:E—'Esen‘r—Lzl—'Eaen'rzl—l: v2senr| =
=|1—+/2senzx||[1+2senz|=(1-+2sen(27+2))(1—+/2sen(7+ 2]
4.  Determina o valor das seguintes expressdes.
. ™ . V1 . s
a) sm(——)+x/€sm (——) sin (——)
6 4 3
(_ =) Geen| — Zleen( - X =
sen | 3 ) + /6 sen | 1 Jsen | 3 | =
— (T I" & I'f;x' A\ f T T
= —sen| o T Ty, b sen | 1)) |., — 5en |._ 3 )=
= —sen 'T.: + /6 sen IT: sen (= | =
_ 1 = 3 2 3 _ 1 6 _ 1 3 _
= -3 tVEx =5 =2t T =3ty =l
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b an(-2) (-3 - En(

2 L

i 3 f T\ /- { T
sen | — | —cos| —— | +4/5—/3tg| — = | =
i 4 ) %, 4 F |II L % >
oy oy { = [
= —zen|— | — cos|— | +,/5+3tg| = | =
) \ 4/ ]'l." R | 3/
e 7 — = — — — — —
2 2 - - - - ; ; ;
= — = — "_.l —5".:.—%.3\&.;:—%-3—~‘§:—k3—h.3:~\1
. 5T 31T
c) sm?+cos(—7)
2T . 3
2+cos(—n)+cos(—?)—sm(—T)
5w { 3 — —
Sén —-— — COS |_. -3 _.I B SeN — — CO0S —- B
{ 27 3 f Iaxh T a_q_— S = =
J+cos(—7)+cos | ——=— | —sen | ——— | 2—1—cos 5 —sen
| 3 ) A 4
V2 1—+/2 - ) (- B —
2 & i (=R 1=vR) 5 mus
— = = J— = J— = - % Y _ = = - _
= = - — - —_ i —_ - G —
J-_Tl_ \.-\j l—ﬁ'-_ 1—./2 l._l_'.j:l__"2| 1 =
a_9,./9 _
= =—-¥= _9, -3
—1 =N =
sin(—”—n) 37
. s
d —=22++6sin==
cosT 6
{ 177 17w )
sen | ——5— | _ —_— seull—T—Ei—.: _ PR .
——— 1 /Gsen - = - — 4 JBsen | —— —67| =
cos 11X % 5 (1ix _ Ve G "=
] Cos |~ — |
IT 3 3 pa— pa— i —
S e m 3 7. 1 V'3 W/ 6 /6 /6 7
= i v bR — = = T Y - = = + 5 = 5 + —5 =
Cos 3 & Y 2 W2 2 2 2
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5. Sejax € [32—” , 211] , tal que cos (g — x) tan(w + x) — sin (377{ — x) =2.

a)  Determina o valor de x .

{ Y {37 M . I
cos | - —xr| xtg{m+x)—sen| 5 —zx|=2 re |5 ,2%| <
3w
=senr <tgr+ cosr =2 I = = .E‘T]=
Seflxr ; [ar ,_]
Sseny s —— +cosr=2 :::—[ e =
COS - 2 ]
L _sen‘ricostr _ .1':[‘:'_' o] = L _5 x‘:[‘}_'.”—. _
COos - = 2 7 Ccos - - 2 77
= 1 =7 . _— = SR R
= 1= 2cos cosr =0 T = - . 2T =
—cos.r—.— "‘“‘[ST "]— _ 2T
- - 2 = 7 =T == T3
b)  Determina o valor de tan( — x) + 2 cos( + x) — 2 sin(2w — x) .
i 3—‘- ) I-" o= ) I-". 5:"-
tg:‘—— J:—EC'DEII_.T—— —2sen (27 — 5 J:=
' A ’ — — ’ - . P —
=tz | — = | - 2cos —— — 2sen — =g 3 +2cos —— — 2sen —— =
T 5 T o '3 S o 1 =
=32 — L0008 |/ — % = =4a—LX 5 —ya= —1
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