& MATEMATICA PARA TODOS

TRIGONOMETRIA FUNCOES 1

Matematica A 11.° ano

TRIG

1.  Considera a fungao f'definida em R por f(x) = 1 — 2sin (g + %x) .

1.1. Determina o contradominio da fungdo f'.
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1.2. Escreve a expressao geral dos zeros de f'.
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3. Prova que ¢ periodica de periodo 31
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2. Considera as fungoes f, g, 4, i, j, k ¢ [ definidas, respetivamente, por:
_ . 4 o 1 N2
f(x) =54 3sinx g(x) =1—sin2x h(x) =3 6coszx i(x) = Trooes
2
J(x) =2tan(x+§) k(x) = 1+tan(5x+%) l(x) =3 —4cos (2x+%)

2.1. Determina o dominio ¢ o contradominio de cada uma das fungdes.
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2.2. Determina, caso existam, uma expressdo geral dos zeros de cada uma das fungdes.
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2.3. Estuda, quanto a paridade, as fungdes f, g, hei .
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2.4. Escreve uma expressdo geral dos maximizantes das fungdes g, ie /.
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2.5. Escreve uma expressao geral dos minimizantes das fungdes f, 7 ei.
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2.6. Prova que:

2.6.1. g é periddica de periodo 7 .
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2.6.3. k é periodica de periodo % .
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Matematica A 11.° ano

3. Determina, caso existam, os valores de x € [—m, 7| tais que:

3.1.

3.2.

1
cos?x ==
4

COS?x =1 & COSx= v coSx=- =
4 2 2

o x:%+2k1t v x:—%+2kn v
v }:=23—T[+2k1'c v x=—2—§t+2kn,kez

Como x € [-n, nt[, tem-se que

_Jr _T
C.S.—{S, 3"

'

2 QTE}

3 3

2sin2x = -1

2 sen (2x) =-1 < sen (zx):_%

& 2\’:—£+2k7'[ v 2x=n+£+2kn,kEZ

6 6

T _In

& x= 12+knv,\ 12+kn,kEZ

Se k=0, vem que xz—l%(e [-rt, )
I

oux= D (€ [-m, =]).

Se k=1,vem que lell—;(e [-rt, [)
18

oux= 1 (& [-m, =]).

Se k=-1, vem que xz—% (& [-m, nt])

oux= _% (€ [-m, x]).

- _[_® 7n Lrn _5n
Assim, C.S.—{ 12' 12" 1 12}.
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3.3. 3tan (x +§) =3

T
x=———+kn, ke ”Z
= X 12 T

Se k=0, vem que x:—%(e [-m, [).

Se k=1,vem que x=1112—n (€ [-m, x[).
i _fom 1n
Assim, C.S.—{ ' D }

34. sinx(1—2cosx) =0

senx(1-2cosx)=0
< senx=0v 1-2cosx=0

1
o senx=0 v COSXZE

o x=km v x:%+2kn v x:—%+2kn,kez

Se k=0,vemque x=0 (€ [-&, n[)

(€ [-m, nt[) ou x=-L (€ [-m, «t]).

ou x=—=
"3 3

Se k=-1,vemque x=-1 (€ [-r, )
ou .x:—%(eé [-m, ) ou x:—%(GE [-m, ]).

Assim, C.S. :{-n, ——;5, 0, —;5]
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3.5. 2sinxcosx+sinx =0

2senxcosx+senx=0
< senx (2cosx+1)=0
< senx=0 v 2cosx+1=0

1
& senx=0 v cos,x:—E

& X=KT v x=%+2k‘f€ v x=—2?n+2krc,kEZ

Se k=0,vemque x=0 (€ [-r, «t[)

2N (& [-n, n]).

ou x:23_7c(€ [-m, wt[) ou x=-
Se k=-1,vemque x=-7 (€ [-&, «t[)
ouxz—%E (& [-mt, «t[) ou x:_B?n(GE [-m, =[).

oSl 2m g 2n
Assim, C.S.—{n. 3.0, 3].

3.6. 2sin’x—sinx—1=0

2sen?x-senx-1=0

1+V1+8

& senx =
4

Xi
& senx=1 v senx:—E

& .\‘=%+2kn Vv x:——g—+2kn v

5 x:%nkn,kez

Se k=0,vemque x=— (€ [-&, n[)

n
2
ou .\':—%(E [, w[) ou ,\':%($ [-r, ]).

Se k=-1,vem que ,\':—S—n($ [-m, )

2
ou xz%(% [-m, =[) ou .xz—%—n(e’:‘ [-m, [).
: _[_5t _m
Assim, C.S.—{ 5' B 0}.
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