MATEMATICA PARA TODOS y oo
ceplicagses para cada um Matematica A 1l.cano

TRIGONOMETRIA — REDUGAO AO 1° QUADRANTE

1. Simplifica o mais possivel as seguintes expressoes.
a) sin(mr —a) —sin(2mr — a) + cos(—a) + cos(w — a)

sen (7 —a) —sen (27 —a)+cos| —a)tcos (T—al =
=seno +Sena -+ cosa — cosa = 2sen o

b) tan(mr —a) —tan(2mr — @) — 3 sin(—a) — 2sin 27 + a)

tglm—al—tg(27—a)—3sen| —a)—2sen 27+ a)=
= —tga+tga+3sena—2sena =sena

c)  sin(—a)sin(r + a) — cos(—a) cos (r — @)
sen | —oa) xsen (T+al—cos| —a) xcos(m—a)=

= —senla x| —seno) —cosa x| —cosal =sen- a-tcosa=1

d) SSin(g—a) +cos(§+a)—sin(n+a)+3cos(n+a)
_ ."': ™ (T i )
3 sen {kT—aJI +cos |5 +a)—sen(r+a)+3cos(T+a) =
=5cosa—sena +sena —3cosa = 2cosa
. 3 3T
e) sm(;—a)+cos(27t—a)—tan(—a)cos(Zn—a)+cos (7+a)

3 . y . y i " '(J.- A
S:E.‘ﬂ( B —ﬂ)—COSZEF—&;—th.—CL._-\E'DEI.EF-FCL;—EDE]I = —D.:|=
. / LR 4

=—CGSC‘¢—COSO.+thL\ COs @ — Senoa = % Ccos o+ sena = 2sen o

cos o
f) sin(e — ) —tan(a + ) — tan(2mr — a) — 5 cos (a - 32—”)

) ! _ ¢ I
senl la— 7 —tglat+T —tgl27—al—5cos |a— J_, :I =
L) £

= —senoa—tga+tga+osena =4dsena

g) sin(a —5n)tan(—a — 4mw) — 3 sin (0{ - g) + 2cos(7t — @)

i - A\
sen (a—57m) xtg(—a—47 —3sen(a— 5 |+ 2cos (Tm—a)=
5 2
_ . . 5 _ 561 o _
= —sena x [ —tga)+3cosa—2cosa=senax __—— +cosa=
_ sen’a ©cosa— sen” a~cos a1
COs o R COs a T ocosa
5T . 7T .
h) cos(7+a)—sm(a—;)—cos(7n—a)+231n(a+4n)
CGS(;.: —&)—S’Eﬂ (r:L— ’,_,:)—c-:-si?:—a}—ism:a-l-.lgn]=

= —seNo—Ccosa+cosa+ 2sena = sena
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2. Qual é o valor lgico da proposicao:
Se sin(mr — x) > 0 etan (—g— x) < 0,entdocos(—Tt—x) <0
sen(z—-x)>0<senx>0
tan[—g—xj<0 < tan x <0 sabemos que a tangente é negativa nos 2.° e 4.° quadrantes.

Como sen x>0, entdo a tangente estd no 2.° quadrante.
Temos que cos(—;z—x):cos(—(n+x)):cos(7r+x):—cosx

No 2.9 quadrante, o cosseno é negativo, entao:
—cos(x) <0« cos(-7—x)<0

Portanto a proposicao ¢é verdadeira.

3. Prova que, para qualquer x para o qual as expressfes tém significado, se tem:

cos(2m+x) 2

a - = sin“x
) tan(27+x) sin x+cos(2m—x)
cos 27—z 1 COS T _
Totg2m—z)esenz+tcos(2T—x) tgx < senr+cosz
. Cos T . Cosx . cos r . 2 .
=1— =mz =l-—===1-— =1—cos"r=-sen
Tos T SN r —COsS T sen- r +— o5~ x
o cos cos =

b) 2sin (g — x) sin (g + x) — cos(2m) = [1 — V2 sin(2m + x)|[1 — V2 sin(m + x)]

2sen | = —xz|sen| = + ) —cos(27) =2cos rcosr —cos (27} =2cos*x — 1=
=2(1—sen-x —'_=2—'35E~n‘.1‘—'_=1—'25E'n'.1‘=1—l: v 2senr| =
=|1-—+/2senx |1+ 2senz)={1—+2sen (27 +z)|{1—/2sen(m+2x))

4. Determina o valor das seguintes expressdes.

a) sin (— %) ++/65sin (— %) sin (— E)

3
9'311:.—?]—x-ﬁsen[—'T'J:aen[—?j:
= —sen |- |+ |—6sen|— )] —sen|—5 )=

f T '-.I —_— i T .\I II _
=—%ﬂlllT,—\-BEE‘IIIIT,S'-‘.‘11|TII=
_ 1 = V2 3 _ 1 6 _ 1 3
= -5 +VEbx 5o x S-=-5 4+ =-5+5 =1

eduardo.pinhao@matematicaparatodos.pt


mailto:eduardo.pinhao@matematicaparatodos.pt

MATEMATICA PARA TODOS
¥

Explicacées para cada um

) sin(~) —cos (=) + 5 —v3tan ()

/ 3T i T e | i)
sen | — | —cos| — ) +4/5—/3tg| — = | =
N, = J b, =/ |II . \ P |
o PP { — £
= —sen | — | — [— ] + /5443 — | =
sen | cos | | v o+ 4/ 3tg le 3
ey e — = — — — — —
W = - C - =
= ——5 — 5 FyYoFVIXV3I= -2+ B= — V2 +2V2 =2
. 5T 31
C) Sln?'l'COSE—T) ,
s . s
2+cos(—rc)+cos(—?)—sm(—T)
T T — =
Sell —o— — €05 | ——— | SeN — — C0S —
L ., _ (= 4 _
f 2 ) F 3z T o a__ T i
2+cos(—7)+C0os | ——— | —sen | ——— | 2—1—cos 5 —sen
\ 3 ) h 4
W 2 1—+4/2 - = Y —_
5 =% —— _ 1-y2  \I=VIII=VE] a9 B
= =l 7 = - = — —. — = — =
1.2 1xvz o 12 (1+4/2)(1-4/2) -
2 _Aa./a —
_ 2T =W g a2
= — =2,/2-3
sm( 17—17:) 37
. s
d) 1737‘r +\/ESIHT
"4
f T { 1T= R
sen | ——| — o e | ———+ 67| _ P
3 T Y 3 | =T Y
T -+ +/6sen F = T + +/Gsen | 6 -6 =
cos —— cos | ———4d 7| g d
L}
. V'3 — — _ _
S'E'ﬂT — a .:'-l — ]_ 3 ﬁ 1 tl 1 i:l —
= = Vhsen — = —=— L+ A x T =—= 4+ ——— = —F— L ——— = /k
_m \ - 2 ; ] 9 a9 '
Cos 3 6 v2 2 W 2 2 2 2
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o

Sejax € [37” , Zn] , tal que cos (g - x) tan(m + x) — sin (3771 - x)

a)  Determina o valor de x .

—_ b o

cos | - —x| «tg({mT+x)— sen |

(%]
[+

. 3w
= sgenr <tgr+ cosr =72 = = .?T]

. L _senr | I ﬁ:[Sr .-,___
= sen o5 - cosx =2 re |5 .27
_ _semzr+cosr _ ::—'[""_' 1| e L g
Cos - - 2 =7 Cos -
3w
= 1l=2cosxr coszr =0 rs | Z‘-‘T] =
1 _[37 ,_ 5
= CosT = ;5 T = 5 2T =r=—3

Il
(N

i

b)  Determina o valor de tan(m — x) + 2 cos(m + x) — 2sin(27 — x) .

tg (7 — =5 ) + 2cos | T+ =5 ) —2sen (27— JS" | =
i a \ ’ — — — !

=tg| — —— ) +2cos —— — 2sen 5 =tg & + 2cos
U T 4 W 3 T . 1 -

=3/ a2— L0058 |/ — % 5 =/ 3-=2 = — /3 =
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