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Funções Reais de Variável Real – Continuidade de funções 1   

 

1. Estuda a continuidade de cada uma das funções seguintes em 𝑥 = 0 . 

 

a) 𝑓(𝑥) = {
√𝑥+1−1

𝑥
   se 𝑥 ≠ 0

0              se 𝑥 = 0
    

 

 lim
𝑥⟶0

𝑓(𝑥) = lim
𝑥⟶0

√𝑥+1−1

𝑥
=

(
0

0
)
= lim

𝑥⟶0

(√𝑥+1−1)(√𝑥+1+1)

𝑥(√𝑥+1+1)
= lim

𝑥⟶0

𝑥+1−1

𝑥(√𝑥+1+1)
=

1

√0+1+1
=

1

2
 

 𝑓(0) = 0  

 

 Como 𝑓(0) ≠ lim
𝑥⟶0

𝑓(𝑥) , logo 𝑓 não é contínua em 𝑥 = 0 

 

 

b) 𝑔(𝑥) =

{
 
 

 
 

𝑥

𝑥2−3𝑥
        se   𝑥 < 0

−
1

3
            se   𝑥 = 0

√𝑥+1

√𝑥−3
         se  𝑥 > 0

 

 

 lim
𝑥⟶0+

𝑔(𝑥) = lim
𝑥⟶0+

√𝑥+1

√𝑥−3
= −

1

3
 

  

 lim
𝑥⟶0−

𝑔(𝑥) = lim
𝑥⟶0−

𝑥

𝑥2−3𝑥
=

(
0

0
)
lim
𝑥⟶0−

𝑥

𝑥(𝑥−3)
=

1

0−3
= −

1

3
 

 𝑔(0) = −
1

3
  

 

 Como lim
𝑥⟶0−

𝑔(𝑥) = lim
𝑥⟶0+

𝑔(𝑥) = 𝑔(0) = −
1

3
 , 𝑔 é contínua em 𝑥 = 0 
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2. Para cada uma das alíneas seguintes, determina o valor de k de modo que a respetiva função seja contínua em ℝ . 

 

a) ℎ(𝑥) = {
2

𝑘𝑥
              se  𝑥 ≥ 1

2 − 𝑥        se  𝑥 < 1
   b) 𝑖(𝑥) = {

𝑥 − 𝑘                se  𝑥 > −1
𝑘 − 1                se  𝑥 = −1
𝑘𝑥+1

𝑥
                  se  𝑥 < −1

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. Estuda a continuidade de cada uma das seguintes funções. 

 

a) 𝑗(𝑥) = {

𝑥

2−√4−𝑥
        se  𝑥 < 0

4                  se  𝑥 = 0
𝑥2+4𝑥

𝑥
          se  𝑥 > 0
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b) 𝑘(𝑥) = {

𝑥−1

𝑥−√𝑥
      se  𝑥 < 1

2            se  𝑥 = 1
𝑥−1

√𝑥−1
      se  𝑥 > 1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Sejam f e g duas funções definidas em ℝ por: 

 

𝑓(𝑥) = {
2𝑥 + 1       se  𝑥 ≤ 1
1

𝑥
                se  𝑥 > 1    e   𝑔(𝑥) = {

𝑥−1

𝑥−2
            se  𝑥 ≤ 1

𝑥 + 1        se  𝑥 > 1
 

 

a) Mostra que as funções f e g não são contínuas em 𝑥 = 1 . 
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b) Define a função 𝑓 + 𝑔 e mostra que é uma função contínua em 𝑥 = 1 . 
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