& MATEMATICA PARA TODOS

Matematica A 11l.cano

1.

Estuda a continuidade de cada uma das fung@es seguintesem x = 0 .

Vx+1i-1
a) f(x):{ . sex 0
0 sex=20
li ) = Ii VaFl-1 — I (Vx+1-1)(Vax+1+1) . x+1-1 1 _1
xinof = T = (9) Tl x(Vxritl) | xox(VEri+l) | yori+l | 2
0
f(0)=0

Como £(0) # limOf(x) , logo f néo é continuaem x = 0
X—

(x2f3x se x<0

1
b) gx) =<3 se x=20

Vx+1
i se x>0

. o X1 1
xli{r(;*'g(X) N xli{r(;"' Vx-3 3
' = lim —— = | x 1t __1
xli)n&— g = xli{%— x2-3x (9) xli,n%— x(x—3)  0-3 3
0
1
9(0) =—3
Como lim_ g(x) = lim_g(x) = g(0) = 1 , g écontinuaemx =0
x—0~ x—0% 3
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2.
2 >1
a)  h(x) = {kx se X = b)
2—x se x <1
i Bl
g{1) = lim,, gk} = lim,, ke k
*lim,_glx) =lim, (2-x)=1
Para que a funcao g seja continua em IR:
g(l)= liml' glx) = Liml glx) % =1 & k=2
Logo, k=2.
3. Estuda a continuidade de cada uma das seguintes funcdes.

X

P se x <0
a) jx)=<4 se x =0
X se x>0

X

No intervalo ], O[ a fung3o é continua, pois € o
quociente entre duas funcdes continuas: uma,
que é uma fungao afim, e outra, que é a diferenga
entre uma funcgdo constante e a raiz quadrada de
uma func¢3o afim.

No intervalo ]0, +=[ a fungdo € continua, pois €é
uma fungado racional.

'.E'To ftx) —.&'T 0 9. \/_

- x(2+Vé4-x)
10 (2-V4-x)(2+ V4~ )
l x(2+V4-x) _

=|lim = =
x—0 4b-4+x
l x(2+V4-x)
x=0 X

=lm, (2+Vé-x)=

=4
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Para cada uma das alineas seguintes, determina o valor de k de modo que a respetiva fungéo seja continua em R .

;cc— k se x > —1
i(x) = -1 se x =—1
)= kxx+1 se x < —1
lim i) =tim | KL TEL 1
S R, bl =

Para que a funcao i seja continua em IR:

i(<1)= lim _i(x) = ll[’n~1 ilx) & k-1=-1-k
' ' < 2k=0
< k=0
Logo, k=0.
li =i X<+ 4x =i B
.rl—n;]O' ﬂ.\') _xl—n;‘O' _xl_,m& ("‘ t4)=

*f(0) =

Uma vez que EiTo flx) = }i_rgo flx) = f(0) = 4, con-
clui-se que fé continuaemx=0.

Logo, f é continua em RR.
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x-1
s sex <1
b) k(x)=12 sex=1
L sex>1
x—1
No intervalo ], 1[ a funcdo é continua, pois € o
quociente entre duas fungdes continuas: uma,
que € uma func¢ao afim, e outra, que é a diferenca
entre uma fun¢do afim e a raiz quadrada de uma
fungao afim.
No intervalo ]1, +2[ a funcdo €é continua, pois é o
quociente entre duas fun¢des continuas: uma, ) ) _—
que é uma fungio afim, e outra, que é a raiz qua- tim,, glx) =lim . =) =
drada de uma func3o afim. '
- s (x-1)Vx-1 _
-}i_rp1 glx) =Jl(i_rp1 r’_ \E = =1 Vx-1Vx-1
S SV -, =L -
= (v-Vi)(x+ Vi) :
/- =lim, Vx-1=
=i x=1)(x+Vx _ x=1
=|lim 2 =
x=1 Xc=-x =0
=lim x-1)(x+ Vx - Uma vez que lim_ g(x) = lim_ g(x), conclui-se
x=1 "'(_\-—1) x=1 x=1
que n3o existe lim1 g(x) e, entdo, g n3o é conti-
T X + X _ X —
"}'Tr < nuaemx=1.
=2 Logo, g é continuaem R \ [1].
4. Sejam f e g duas fungdes definidas em R por:
2x+1 sex<l1 x-1
= — se x <1
fx) = {1 e gx) = {x—z =
x se x>1 x+1 se x>1
a)  Mostra que as funcgdes f e g ndo sdo continuasemx = 1.
. lim1 flx) = lim1 (2x+1)=3=f(1)
XL X=>d
clim,_f(d) =lim_2=1
x—=1 x—=1"x
Como limlA flx) # liml‘ f(x), entdo f ndo é continua
* => X—
emx=1
+lim_ g(x) = lim ﬂ) =0=g(1)
x=1 x=1 ‘.\'—2,
«lim_g(x)=lm_(x+1)=2
x=1* x=1
Como lim1 g(x) # lim1 g(x), entdo g ndo é conti-
X>d x> 1°
nuaemx=1.
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b)  Define a fungdo f + g e mostra que € uma funcéo continuaemx = 1.

2w+1+% spwal
(f+9) (x)= . =
:+x+1 se x>1
22-2¢-3
B x-2
B l.\2+.\'+1
b =

se x<1

sex >1

2. Do
*lim _(f+g)(x) =lim 27-%-3 :"2 -

prTe

1-2
=3=(f+9)1)

X+x+l

| &'En 1 (F+9)lx) = &'T L

_1¥14]
1

=3
Como (f + g)(1) = im _(f+ g)(x) = lim _(f + g)(x),
entdo f+ g é continuaemx=1.
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