& MATEMATICA PARA TODOS Matematica A 10.° ano

GEOMETRIA — CONJUNTO DE PONTOS E CONDICOES NO PLANO GEOM

1.  Considere, num referencial o.n. Oxy, os pontos A (O ,— 3) eB (—1 , 1) )

1.1. Escreva uma equacdo da reta, r, paralela ao eixo Oy e que passa em A.

1.2. Determine a equacado da reta, ¢, paralela ao eixo Ox e que passa no ponto médio do segmento de reta
[AB].

1.3. Qual é aintersecio dasretasret?
@A (-1,-2) (B (0,-2) © (-1,-1) (D) (0,-1)

1.4. Determine a equacdo reduzida da reta AB.

1.5. Represente num referencial o.n. Oxy:
a) O semiplano aberto a direita da reta r.
b) O semiplano fechado superiorareta t.
¢) O semiplano fechado inferior a reta AB.

2.  Represente, num plano munido de um referencial ortonormado, o conjunto de pontos que satisfaz cada uma

das condigoes.

2.1.

2.2.

2.3.

yslax>-2

2y>xvy<0

3y-x23Ax2-3A2-y=20
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3. Em cada um dos referenciais o.n. Oxy, das figuras seguintes, a reta r representada pode ser definida pela

equagdo y=x-2.

Em cada caso, defina por uma condicdo o conjunto de pontos sombreado, incluindo a fronteira.

3.1.
Yy
A
0 X
3.2. AN
Y
Y4
.-"// "
0 X
///
7
3.3.
y r
0 x’

4. Na figura estd representado, num referencial on. Oxy , o

paralelogramo [ABCD] de area igual a 15. Sabe-se que a abcissa de 4 b C
Aé1,0lado [AB] esta contido no eixo Ox e C(8,3).

Define por uma condicdo o paralelogramo [ABCD]. o A B X
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5.  Represente geometricamente o conjunto dos pontos do plano definido pela condigao:

51. x* +(y—2)2 <4

5.2. (><+1)2 +(y—4)2 >9

53. X*+y <4ax=1

54. x2+y2S1/\(x—2)2+y2S4

6.  Escreva as condicoes que definem as regides sombreadas, incluindo as fronteiras.

6.1. YA

=Y

6.2. YA

7.  Na figura estdo representados, num referencial o.n. Oxy, um quadrado

[ABCD] e uma circunferéncia inscrita neste.

Sabe-se que A(—3,4) e C(_%’_%j

7.1. Determine a area da regido sombreada.

7.2. Determine a equacdo reduzida da circunferéncia.
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8.  Noreferencial o.n. Oxy, da figura, tem-se:
e 4(0,4) e B(3,0);
e aretam ¢ amediatriz de [AB];

e (Céoponto deintersecao das retas m e AB,

e D pertence a reta m e ao eixo das abcissas.

: 3 7
8.1. Mostre que a equacao reduzidadaretamé y= 2 X +§

8.2. Determine a 4rea do triangulo [BCD].

8.3. Defina por uma condi¢do o conjunto de pontos sombreado, incluindo a fronteira.

9. Na figura, est4d representado num referencial o.n. Oxy, um
paralelogramo [ABCD].

Sabe-se que:
1
e areta AB é definida pela equacdo y =— 3 x+1;

e Béoponto de intersecio de AB com o eixo das abcissas;

e o ponto D tem coordenadas (0 , 3) .

9.1. Determine uma condicdo que defina a regido sombreada,

incluindo a fronteira.

9.2. Determine a area e o perimetro do paralelogramo [ABCD].

10. Represente geometricamente os conjuntos dos pontos do plano definidos pelas condicdes:

10.1. y<x-3

10.2. y>1

10.3. x+y>0 A x<3

104. X*+y° <4 A -1<x<1

10.5. 0<x<2 v O<y<?2

Vi
A m
C
O B x
A
\ c

v

\
D

\
A
0

=Y
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11. Escreva uma condigdo que defina cada um das regides sombreadas, incluindo as fronteiras.

\

4

[
i A
—1+ 24 x

12. No referencial da figura, estdo representadas duas retas r e m e uma

YA
circunferéncia de centroem C (4 , 3) e tangente ao eixo das abcissas.
Sabe-se que a reta r tem equacdo y =2x—5 e areta m é amediatriz de
[AC], em que A(8, 1).
12.1. Mostre que a reta m é paralela a reta r. =
0 X

12.2. Defina por uma condicao a regiao colorida.
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13. Nafigura, estd representada num referencial o.n. Oxy, um tridngulo

[ABC], em que A(—4,3) ,B(S,S) e C(—4,—4).

13.1. Defina por uma condicdo, a regido sombreada, incluindo a

sua fronteira.

13.2. Determine a equacao reduzida da mediatriz de [BC].

13.3. Identifique a intersecao do triangulo [ABC] com o conjunto

de pontos definido pela inequacio x* +y° <4

14. Considere, num plano o.n. Oxy, o trapézio [OABC]. N
Sabe-se que:
e o ponto C pertence ao eixo Oy e tem ordenada 2;
e 0 ponto A pertence ao eixo Ox e tem abcissa k , k>0;
e 0 ponto B pertence a bissetriz dos quadrantes impares etem  C}”

abcissa igual a do ponto 4;

W

e otrapézio [OABC] tem é&rea igual a 24. 0 A X

14.1. Mostre que k=6.
14.2. Defina, por meio de uma condicéo o trapézio [OABC].

14.3. Mostre que a mediatriz do segmento de reta [AC] pode ser definida pela equagdo y=3x-8.

15. Considere, num referencial o.n. Oxy, os pontos A (1 , 2) eB (2 ,— 1) )

15.1. Determine a equacdo reduzida da circunferéncia de centro O e que passa no ponto A.
15.2. Mostre que o ponto B pertence a circunferéncia de centro O e que passa em A.
15.3. Determine a equacdo reduzida da reta AB.

15.4. Represente, no plano munido de um referencial cartesiano, o conjunto de pontos que satisfaz a

condiciio x* +y* =5 A y>-3x+5
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16. Considere num referencial o.n. Oxy, os pontos A(7,3), B(1,11) e C(-2,15)

N

¥
C‘

16.1. Determine ABe BC.

16.2. Mostre que o ponto C pertence a reta AB.
16.3. Determine a equacao reduzida da mediatriz do segmento de reta [AB].

16.4. Seja D um ponto pertencente ao eixo Oy equidistante de A e B.

a) Indique as coordenadas de D.
b) Escreva a equacao reduzida da circunferéncia C,, de centro D e raio AD.

c) Justifique, sem fazer cdlculos, que o ponto B é um ponto da circunferéncia C, mas que o ponto C

nao lhe pertence.

16.5. Seja M o ponto médio de [AB].

a) Escreva a equacdo reduzida da circunferéncia C,, de centro D e raio DM .

b) Justifique que a reta AB é tangente a circunferéncia no ponto M.

16.6. Determine a drea da coroa circular definida pelas circunferéncias C, e C,.

16.7. Defina por meio de uma condicao a coroa circular definida pelas circunferéncias C, e C,.
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17. Na figura, esta representada num referencial o.n. Oxy, uma circunferéncia 1
de centro C(2,2) e raio 5. B
Sabe-se que: C
e ospontos A, Be D pertencem a circunferéncia; 0 -
e os pontos A e B ttm coordenadas (5,-2) e (-1,6), D A
respetivamente;

e 0 ponto D pertence ao terceiro quadrante e é um dos pontos de intersecdo da reta OC com a

circunferéncia.

17.1. Mostre que:

a) [AB]éum didmetro da circunferéncia.

b) Areta CD é a bissetriz dos quadrantes impares.

17.2. Determine as coordenadas do ponto D.

17.3. Defina por uma condicao a parte a sombreado do figura, incluindo a fronteira.
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